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Методические указания содержат варианты заданий для самостоятельной 
работы студентов по теме «Системы линейных уравнений» из курса линейной 
алгебры. Предназначены  для студентов первого курса математического 
факультета. 



Вариант 1. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−
−−

37114
31424

20312
43121

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=+

=+−

;1824
,1452

,1873

321

31

321

xxx
xx

xxx
 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−−
=−+−

=−+

;769
,382

,453

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=+−

−=++−

.71422
,654

,532

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−+
=+−−−

=++−+

.05341211
,027322

,0283

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы: 

( )13211 −=a , ( )42132 −=a , 
( )28353 −−=a , ( )35144 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−−
=+++

=−++−

.2211243
,43252

,22

4321

4321

4321

xxxx
xxxx

xxxx
 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
0)1( =f , 10)1( −=−f , 14)2( =f , 30)2( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−

−−

31454
10122

51218
 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
=+−−+
=+−+−

.0343
,022

,02

4321

54321

54321

xxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 2. 

1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 
элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−−−
−

71104
7164
3221
5603

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++−
=+−
=++

;2352
,443

,29394

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++−
=−−
=−+

;653
,8534

,242

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−

−=+−

=++−

.275
,332
,453

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++++
=−−+−

=+−−+

.0252
,03

,02227

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )52131 −=a , ( )10112 −−=a , 
( )31013 −=a , ( )21124 −−−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−+
=+++

=+++

.1151123
,1181323

,17523

4321

4321

4321

xxxx
xxxx

xxxx
 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
5)1( −=f , 15)1( −=−f , 32)2( −=−f , 13)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−

−−−

3181821
218331
12110

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=−+−−

=+−++

.052345
,03233

,028

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 3. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛ −−

11023
697114
74232
30111

. 

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
=+−
=++−

;538
,3725

,26453

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=−+

−=+−

;1443
,532

,4762

321

321

321

xxx
xxx

xxx
в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−

=+−

=++−

.1463
,653

,1243

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−−−
=+−+−

=−+++

.0441233
,02285

,010

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )15431 −−=a , ( )01322 −=a , 
( )25743 −−=a , ( )13214 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+++
=+++

=+++

.75628
,13109312

,3234

4321

4321

4321

xxxx
xxxx

xxxx
 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
15)1( =f , 5)1( =−f , 32)2( =f , 13)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−−−−
−−−

282811
171542
151111

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=+−+−
=−+−+

.023
,01022

,02̀13

421

54321

54321

xxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 4. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−−
−−

−

1112
3353
2143
6302

1311

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=+−
=++−

;34443
,2754
,132

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=+−

−=+−

;33
,12

,135

321

21

321

xxx
xx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
=++−
−=+−

.23
,326
,425

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−+−
=++−+−
=−−+−

.04732
,0821464

,01232196

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )30311 −−=a , ( )11322 −−=a , 
( )21013 −=a , ( )41634 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+++
=+++
=+++

.34364
,43296
,25432

4321

4321

4321

xxxx
xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
15)2( −=−f , 4)1( −=−f , 5)2( =f , 20)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−

−−

12211
922201
37111

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++−
=+−+−
=+−+−

.0135105
,0732
,03147

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 5. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

− 14412
31141
21311
12111

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−−
−=+−
=++−

;532
,22343

,2125

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=−+−
−=+−

;146
,3825
,1243

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−+

=+−

=+−−

.835
,423

,5234

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−−+
=−−−+

=+−+−

.054194
,02310

,022

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )14211 −=a , ( )48352 −=a , 
( )20133 −=a , ( )08514 =a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+
=+−+

=+−+

.7463
,18143142

,5372

4321

4321

4321

xxxx
xxxx

xxxx
 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
20)3( −=−f , 5)2( −=−f , 15)2( =f , 4)1( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−−

18532
2581112

64410
 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++−
=+−−−

=−+++

.02323
,03522

,032

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 6. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−

−−
−

−

7643
1411
9221
1023

1312

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
=−+

−=+−

;125
,154

,4327

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
=−+−
−=++−

;20532
,6243
,854

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
=++

−=+−

.11112
,234

,7253

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−+
=−+−+
=−−+−

.06226
,05234
,04325

5421

54321

54321

xxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )11011 −−=a , ( )31202 −=a , 
( )04233 −=a , ( )13224 −−−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+++
=+++
=+++

.81433
,5362
,46593

4321

4321

4321

xxxx
xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
2)1( −=f , 6)1( −=−f , 20)2( −=−f , 10)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−−

32126
21274

21155
 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−++
=−−−+

=−−++

.0252
,0222

,0

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 7. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−

3751
0121
4301
3212

.  

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
=++−

=+−

;344
,31425

,423

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
−=++
−=++−

;6547
,81323
,7432

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
−=+−
=−+−

.2443
,3625

,234

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=−++−

=−++−

.0
,022214224

,011712

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )11321 −−=a , ( )12012 −−=a , 
( )31213 −−=a , ( )13304 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+++
−=−+−
=+++

−=−−

.54322
,497
,35232

,13

4321

4321

4321

421

xxxx
xxxx

xxxx
xxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( =f , 2)1( =−f , 20)2( =f , 10)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−

−

510031
17130
63181

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=+−+−
=−+−+

.03252
,0223

,032

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 8. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−

−

1311
2216
3003
4102

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
−=+−−

=++−

;17326
,135
,1424

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−−
−=++−

=−+

;153
,584

,6325

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
−=−+−
−=++−

.12
,843
,529

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−−+
=−++−
=++++

.063
,0532

,042

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )11211 −−=a , ( )31022 −=a , 
( )12233 −=a , ( )01214 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=++++
=++++

=++++
=++++

.1242
,9813463

,12242
,2232

54321

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
xxxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
4)1( −=f , 8)1( −=−f , 10)2( −=f , 25)2( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−

−

151110
10120
21210

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−+
=+−+−
=−+−+

.033096
,01032
,01032

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 9. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−
−

−

3114
3312
2311
0513

. 

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=++−
=+−

;67
,734

,0523

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=+−−

−=++−

;3742
,98

,523

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
=++−
−=+−

.73118
,243
,4532

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−+
=++−+
=−−+−

.074616
,025
,032

54321

5431

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )41421 −=a , ( )01432 −=a , 
( )11223 −−=a , ( )31214 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=++++
−=−++

=++++
−=++++

.22396
,7232

,32432
,232

54321

4321

54321

54321

xxxxx
xxxx

xxxxx
xxxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
8)1( =f , 4)1( =−f , 25)2( =f , 5)2( =−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−−

−

42171
112102

11111
 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++−
=−−+−
=++−+

.02223
,07532

,0572

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 10. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−
−−

−−

23232
10121
13131

42131

.  

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
−=++−
−=+−

;1433
,1524

,10352

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=+−

−=++−

;101232
,624

,8523

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+
=+−
−=−+−

.2132
,1524

,335

31

321

321

xx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
=+−−+
=+−+−

.0343
,022

,02

4321

54321

54321

xxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы: 

( )88311 −−=a , ( )42312 −=a , 
( )20133 −=a , ( )34114 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+−++
=+−++
=+−++

=+−++

.623324
,11742
,554336

,4322

54321

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
xxxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( −=−f , 6)2( =f , 18)2( −=−f , 22)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−
−−−

504112
101117
61115

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=−+−+

=+−−−

.031625
,05341211

,027322

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 11. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−
−−

−−

43042
30113

116191
11131

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++
−=++−

=+−

;1527
,44743

,1532

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−−
−=+−
=++−

;124
,172

,4345

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
=+−
=−+

.3542
,736
,5234

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=−+−−

=+−++

.052345
,03233

,028

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )21101 −−=a , ( )13212 −=a , 
( )32423 −=a , ( )11324 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=++++
=++++
=++++
=++++

.12732
,03242
,43242
,542363

54321

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( =f , 18)2( =f , 6)2( −=−f , 22)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
−−
−

10449
20011
504112

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=−+−+

=+−−−

.031625
,05341211

,027322

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 12. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−−

53214
42433
21011
10211

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
−=+−
=++−

;118`6
,27654

,1532

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=+−
=−−

;6734
,8352
,7243

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=+−
=−−

.2198
,045
,1532

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=+−+−
=−+−+

.023
,01022

,02̀13

421

54321

54321

xxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )01231 −=a , ( )11212 −−=a , 
( )12663 −=a , ( )01114 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=++−
=+++
=+++
=+++

.344
,8324
,10233
,11335

4321

4321

4321

4321

xxxx
xxxx
xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
9)1( =f , 3)1( =−f , 24)2( =f , 11)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−

−−

1104215
61115

101117
 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=+−−−

=−+−+

.031625
,027322

,0953

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 13. 
1.  Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−
−

−−

49241
12353
12113
57132

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++
−=−+

−=−+−

;3`613
,1572

,25543

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−
=++−
−=+−

;562
,323
,1425

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−−
=−+−
=+−

.1742
,426

,5432

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++−
=+−+−
=+−+−

.0135105
,0732
,03147

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )32501 −=a , ( )31212 −=a , 
( )41233 −=a , ( )30124 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

−=++−
=+++
=+++
=+++

.52
,122737

,2254
,332

4321

4321

4321

4321

xxxx
xxxx

xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
3)1( −=f , 9)1( −=−f , 24)2( −=−f , 11)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−

−−−−

15233
10210
15613

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−+
=++−+
=++−+

.074236
,05323
,04325

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 14. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−
−

1113
1113
1221
1541

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=−+−
−=+−

;50153
,1562
,3345

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−
=−+
−=+−−

;1942
,2354

,732

21

321

321

xx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
−=−+
=−+−

.25144
,342

,7253

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++−
=+−−−

=−+++

.02323
,03522

,032

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )31311 −=a , ( )21122 −=a , 
( )73813 −=a , ( )10134 =a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

−=++
=−+−
−=−+−

=+−+

.337
,133
,3

,4342

431

321

431

4321

xxx
xxx

xxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( −=f , 12)1( −=−f , 6)2( −=f , 30)2( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−

−

15601
13421
11511

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++
=+−−+
=+−−+

.07
,02357
,04223

5321

54321

54321

xxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 15. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−
−−

−−

45225
03001
24112
10121

. 

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
−=+−

=+−−

;13`4
,16472

,623

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−−
=++−
−=+−

;1188
,375
,5432

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−
−=−+
=++−

.311
,342

,4235

21

321

321

xx
xxx

xxx
 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−++
=−−−+

=−−++

.0252
,0222

,0

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )43121 −−=a , ( )52112 =a , 
( )06513 −=a , ( )11304 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=−+−+
−=+−+−−

=+−++−
=−+−+

.234333
,12322

,02
,12

54321

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
xxxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
12)1( =f , 6)1( =−f , 30)2( =f , 6)2( =−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−−
−−−

23121
711111
12111

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−−+
=++−+
=++−+

.032
,042347
,074236

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 16. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛
−
−

2212
2311
3211
1213

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++−
=++
=+−

;2`3
,3523

,324

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++−
−=+−
−=++−

;202145
,1452
,723

321

321

321

xxx
xxx
xxx

в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
−=++−

=++

.13811
,543

,232

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=+−+−
=−+−+

.03252
,0223

,032

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )21431 −−=a , ( )02112 −=a , 
( )11213 −=a , ( )41014 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+−
=−++−
=−−+−

−=+−++

.1
,34
,32

,1223

321

54321

54321

54321

xxx
xxxxx
xxxxx

xxxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
8)1( =f , 4)2( −=−f , 21)2( =f , 24)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−

1831
71011
4911

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−+
=++−
=++−

.06475
,0347
,04253

4321

4321

4321

xxxx
xxxx
xxxx

 



Вариант 17. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−
−−
−

12321
12581
12212
01112

. 

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−+
−=−

=++−

;1053
,92

,2324

321

21

321

xxx
xx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=+−
−=+−

;45
,0743

,2324

31

321

321

xx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+
=+−

−=++−

.110
,964

,532

31

321

321

xx
xxx

xxx
 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−+
=+−+−
=−+−+

.033096
,01032
,01032

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )12131 −−=a , ( )10222 −=a , 
( )21623 −−=a , ( )01314 =a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+++−
=+++
=+++−
=+++−

.1222
,123

,132
,132

4321

4321

4331

4321

xxxx
xxxx

xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
8)1( −=−f , 7)2( =f , 21)2( −=−f , 24)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−

−

11313
20312
11012

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=+−++

=+−++

.0655
,03422

,0323

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 18. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−
−−

−

14743
52123
12321

03212

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=++−
=+−

;33̀3
,425

,6423

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=+−

−=++−

;7324
,25

,523

321

321

321

xxx
xxx

xxx
в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
=++
=−+−

.334
,353

,435

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++−
=−−+−
=++−+

.02223
,07532

,0572

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )32111 −=a , ( )01122 −=a , 
( )74533 −=a , ( )11234 −=a . 

5.  Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное 
решение системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=−++
=−++−

−=−++−
=−++−

.152
,02

,124
,111542

4321

4321

4331

4321

xxxx
xxxx
xxxx

xxxx

  

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
12)1( =f , 4)1( =−f , 28)2( =f , 12)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−−

−

14123
22115
12110

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=+−++
=+−++

.06112
,0472
,0232

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 19. 
1.  Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

51432
32321

54123
13221

. 

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−
−=−

=++−

;28253
,124

,1732

321

21

321

xxx
xx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++
=++−
−=++

;332
,534
,253

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
=++−

−=++−

.832
,23

,7423

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=−+−+

=+−−−

.031625
,05341211

,027322

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )01211 −=a , ( )21492 =a , 
( )12133 −=a , ( )14514 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+++−
=+++−
=+++−

−=−−

.3524
,133

,0425
,22

4321

4321

4321

431

xxxx
xxxx

xxxx
xxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
4)1( −=f , 12)1( −=−f , 28)2( −=−f , 12)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−−

−−

43431
11111

21251
 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++++
=++++
=++++

.02
,03224
,043236

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 20. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−−
−

123502
41320

134651
50431

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
−=−+
=++−

;6`5
,924

,2035

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
−=++−

=+−

;2543
,6325

,234

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++−
=−−

−=++−

.22
,634

,523

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=−−−+

=++−+

.031625
,05341211

,0283

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )02131 −=a , ( )21122 −=a , 
( )34243 −−=a , ( )13014 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−++
−=−++
=−++

.3824
,152
,0722

4321

4331

4321

xxxx
xxxx

xxxx
 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
12)1( =f , 4)1( =−f , 28)2( =f , 12)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−

−−

31133
37111
33121

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++++
=+−+

=++++

.061623
,0223

,02423

54321

4321

54321

xxxxx
xxxx

xxxxx
 



Вариант 21. 
1.  Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−
−−
−−

61331
62311
82413
42231

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=++−
=+−

;252̀7
,2325

,4432

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++
=+−
=+−

;483
,234
,1523

321

321

321

xxx
xxx
xxx

в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=++−
=−−

.252
,283

,1343

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
=+−−−

=−+−+

.031625
,027322

,0953

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )58321 −=a , ( )13212 −=a , 
( )32103 −=a , ( )01214 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+
=++

=+++

.4222
,3

,522

4321

431

4321

xxxx
xxx

xxxx
 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
8)1( −=f , 16)1( −=−f , 7)2( −=f , 35)2( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−

−−

172112
10120
15119

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−−
=−+−−
=++++

.0322
,032

,02

4321

54321

54321

xxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 22. 
1.  Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−

64161
31232
24324
11111

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
−=−+−

−=−+

;2426
,6425
,16643

321

321

321

xxx
xxx

xxx
б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=−−
−=+−

;034
,6572
,325

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−
=−−
=++

.1327
,243
,022

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−+
=++−+
=++−+

.074236
,05323
,04325

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )31211 −=a , ( )21122 −=a , 
( )40313 =a , ( )30314 =a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−+−
−=−+−
=+−+−

.254
,3852
,3772

4321

4331

4321

xxxx
xxxx

xxxx
 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
16)1( =f , 8)1( =−f , 7)2( =−f , 35)2( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−

−

140132
12256

01142
 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+−+
=+−−−

=++−+

.05341211
,027322

,0283

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 23. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−

−−
−−

31312
20112
42536
32421

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=−−
=+−

;23473
,27653

,1842

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
=++
=+−

;1365
,4932

,234

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−
=−−
=−−

.37
,243
,425

21

321

321

xx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−++
=+−−+
=+−−+

.07
,02357
,04223

5321

54321

54321

xxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )12121 −=a , ( )03422 −=a , 
( )30213 −=a , ( )41334 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+++−
=+−
−=−−
=++−

.3
,22

,432
,532

4321

432

321

421

xxxx
xxx
xxx

xxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( =f , 2)1( −=−f , 25)2( =f , 15)2( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−
−

175561
193662
1111262

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++++
=−−+−

=+−−+

.0252
,03

,02227

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 24. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−−
−

23013
16651
04221
12211

. 

2.  Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
−=+−
−=+−

;85̀2
,1042
,1936

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=+−

=−−

;322
,194

,143

321

31

321

xxx
xx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
=+−
−=+−

.087
,1543
,927

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−−+
=++−+
=++−+

.032
,042347
,074236

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )14211 −=a , ( )23102 −=a , 
( )12133 −=a , ( )45524 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=−++
=+−+−

=−−+
=+−+−

.2
,12232

,03
,12

4321

4321

4321

4321

xxxx
xxxx

xxxx
xxxx

. 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( −=−f , 2)1( =f , 15)2( =f , 25)2( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−
−−−

33173
24071
331142

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−−−
=+−+−

=−+++

.0441233
,02285

,010

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 25. 
1.  Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−
−

21230
22123
43212
32321

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−
−=+−
=+−

;842
,23
,7235

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
−=+−
=++−

;264
,234

,2332

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−
=−−

−=+−

.372
,532

,1543

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−+
=++−
=++−

.06475
,0347
,04253

4321

4321

4321

xxxx
xxxx
xxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )02131 −=a , ( )31142 −=a , 
( )13213 −=a , ( )28514 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=−+
=+++
=+−+−
=−−+

.623
,6

,0
,022

321

4321

4321

4321

xxx
xxxx

xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( =f , 2)1( =−f , 20)2( =f , 10)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−

−−

22112
20111
12111

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−+−
=++−+−
=−−+−

.04732
,0821464

,01232196

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 26. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−

−−
−

14501
12123

13212
54321

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−
=−+−
−=+−

;1852
,18332

,2843

321

321

321

xxx
xxx

xxx
б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=+−
=−−

;092
,245
,1432

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=++−
−=+−

.41572
,243
,1325

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=+−++

=+−++

.0655
,03422

,0323

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )41321 −=a , ( )31012 −−=a , 
( )12133 −−=a , ( )61504 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

−=−++−
=+++
=+++
=+++

.12
,2794
,42235

,6327

4321

4321

4321

4321

xxxx
xxxx
xxxx

xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
8)1( =f , 4)1( =−f , 25)2( =f , 5)2( =−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−

−−−

61012
52011
21311

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−−+
=−−−+

=+−+−

.054194
,02310

,022

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 27. 
1.  Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−−

−
−−

21607
65123

43201
54310

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++
=+−
=−−

;54̀2
,432

,14352

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++
=−−
=−+

;394
,132
,243

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
−=+−
−=+−

.2334
,31372

,1523

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=+−++
=+−++

.06112
,0472
,0232

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )30211 −=a , ( )41132 −=a , 
( )11103 −=a , ( )01124 −=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

−=+++−
−=+++−

=+++−
=+++−

.1223
,83143

,53462
,45693

4321

4321

4321

4321

xxxx
xxxx
xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
2)1( −=f , 6)1( −=−f , 20)2( −=−f , 10)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−−

−

10661
11322
11871

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−+
=−+−+
=−−+−

.06226
,05234
,04325

5421

54321

54321

xxxx
xxxxx
xxxxx

 



Вариант 28. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−

−

14131
41432
11121

52211

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−
=+−
=−−

;364̀6
,1732
,11235

321

321

321

xxx
xxx
xxx

б)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=++−

=−+

;456
,132

,243

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
=+−
=++−

.21372
,1432
,524

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++++
=++++
=++++

.02
,03224
,043236

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx

 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )23211 −−=a , ( )22342 −−=a , 
( )10213 −=a , ( )12134 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+−+
=+++
=+++

−=−+−

.1459
,32523
,22232

,13

4321

4321

4321

321

xxxx
xxxx
xxxx

xxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
4)1( −=f , 8)1( −=−f , 5)2( −=f , 25)2( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−

−−−

161104
34560
11222

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−++
=−++−

=−++−

.0
,022214224

,011712

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 29. 
1. Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−
−

−
−−

24132
11235
42211
31112

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=−−
=++−
−=+−

;1142
,17423

,1825

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=−−
=+−

;1582
,1254

,326

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 в)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
=++−
−=+−

.055
,362
,1543

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3.  Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++++
=+−+

=++++

.061623
,0223

,02423

54321

4321

54321

xxxxx
xxxx

xxxxx
 

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )31211 −=a , ( )21432 −=a , 
( )711053 −=a , ( )12244 −−=a .. 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=+++−
=+++−

=+++−
=+++−

.4224
,354236

,2322
,511732

54321

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
xxxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( −=−f , 9)2( =f , 27)2( −=−f , 38)3( =f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−−
−−

−−

615819
0319823
32702

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−−+
=−++−
=++++

.063
,0532

,042

54321

54321

54321

xxxxx
xxxxx

xxxxx
 



Вариант 30. 
1.  Найти ранг матрицы методом окаймления миноров и при помощи 

элементарных преобразований 

⎟⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−
−

25350
21432
51013
12121

. 

2. Решить следующие системы линейных уравнений методом Гаусса: 

а)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=+−
=++−
=++−

;32̀8
,2383

,22234

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 б)

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−
−=+−
−=+−

;134
,2523
,31332

321

321

321

xxx
xxx
xxx

 в)
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=++
=+−
=++−

.2103
,132

,065

321

321

321

xxx
xxx

xxx
 

3. Найти какой-нибудь базис и определить размерность линейного 
пространства решений системы уравнений: 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=+−−
=−+−−
=++++

.0322
,032

,02

4321

54321

54321

xxxx
xxxxx

xxxxx
  

4. Найти какую-нибудь базу системы векторов и все векторы системы, не 
входящие в данную базу, выразить через векторы базы:  

( )30121 −=a , ( )24112 −=a , 
( )12313 −=a , ( )62344 −−=a . 

5. Исследовать совместность и найти общее решение и одно частное решение 
системы уравнений: 

⎪
⎪
⎩

⎪
⎪
⎨

⎧

=−−−
=++−

=−−−
−=+++−

.5234
,124

,122
,3223

4321

431

4321

4321

xxxx
xxx

xxxx
xxxx

 

6. Найти многочлен 3-ей степени )(xf , для которого, 
6)1( =f , 27)2( =f , 9)2( −=−f , 38)3( −=−f . 

7. Выяснить, образуют ли строки матрицы  

⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

−−
−−

−−−

17311
02112
33111

 

фундаментальную систему решений для системы уравнений 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=++−+
=++−+
=−−+−

.074616
,025
,032

54321

5431

54321

xxxxx
xxxxx
xxxxx
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